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PRIMERA
MODEL B Codi B2.Al1l.C1.15-16
1.- (@ a) Raoneu que els polinomis son funcions consiauets el reals..

@) b) Digueu que entenem per discontinuitat de sptiseu-ne un exemple

. a-€? +bx x22, )
@?2.- Trobeu els valors de a i b, sabent que la &und{x) = ) €s continua
b(x-1)"+x x<2

atots els reals i que f(-2) = 1.
3.-Calculeu el limits seglents:
X2 +x-2 2x° - 2x

(12) & lim —————— /2) b) 1im
) x--2 X2 +5x? + 2x )xw x3 +5%x2 +3x-9

(x+4)>°
@) olim| —— )
x-o\ X=5

@4.- Estudieu la continuitat de la funciigx) =

3 +x%-12x-4
2x3 +2x? - 2x

@5.- Enuncieu el teorema de Bolzano . Justifiquenil@guacié 2%-3x = 4, té una arrel a
d’interval (0,2) i aproximeu-la amb un error meaarna decima.

MODEL C Codi B2.A1.C1.15-16

1.- (@ a) Digueu que entenem per discontinuitat evitaptsseu-ne un exemple.

@) b) Doneu el concepte de composicio de funcionsépene un exemple

: . b-€” +a x22 , ]
@?2.- Trobeu els valors de a i b, sabent que la @urf¢x) = ) €s continua a
ax-1)"+x x<2

tots els reals i que f(-2) = 1.

3.-Calculeu el limits seglents:
x> +5x+2 x® +5x* +3x-9

(12) a) lim—————— @2) b) lim
x--2 X3 + X% = 2x x-w  2X2=2x+5

- (x—4\""
@ ) lim| ——
x-=\ X+5

@4- Estudieu la continuitat de la funcii§x) =

X2 +5x% +2x -8
2% +2x -4

@5.- Enuncieu el teorema de Bolzano. Justifiqgueulgggacié 22 +2x = 3, té una arrel a
d’interval (0,2) i aproximeu-la amb un error meaarna decima.
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MODEL B Codi B2. A1. C2 A+B. 15-16

dddddddddddddaddadadadadadddddddaddadadadada

@ 1.- Donada la funcié y=f(x) ioxun punt en el que f és derivable, quin valor t€xf) sila
tangent a y=f(x) en aquest punt és perpendicuarecta 3x-6y-4=07?

x3

@) 2.- Estudieu el creixement de la funcif(x) = T2 on

2 3.- Es considera la familia de funcions y®¥xeamb k un nimero real. Trobeu els valors de k
pels quals la tangent en el punt d’abscissa 1agasisount de coordenades (5,0).

bbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbb

@ 1.- Donada la funcié y=f(x) ioxun punt en el que f és derivable, quin valor t¢xf) si la
tangent a y=f(x) en aquest punt és perpendicularecta 2x +6y-5=07?

x3

@) 2.- Estudieu el creixement de la funcif (x) = —

@ 3.- Es considera la familia de funcions y%xamb k un nimero real. Trobeu els valors de k
pels quals la tangent en el punt d’abscissa 1agassgpunt de coordenades (5,0).

ccccececececececececececececccecececcececceccceccecccceccccccc

@ 1.- Donada la funcio y=f(x) ioxun punt en el que f és derivable, quin valor t¢xf) si la
tangent a y=f(x) en aquest punt és paral-lela @d&a tangent a y=x+2x en el punt
d’abscissa -1.

3
@ 2.- Estudieu el creixement de la funcip = 2>

(2x-6)3 '

@3- Trobeu l'equacié de les rectes tangents 4 ygue passen pel punt de coordenades (0,-4).

ddddddddadaddaddadddddddddaddaddadadaad
@) 1.- Doneu el concepte de Punt d’inflexié.

@ 2.- Donada lafuncid y =*x 4x + 5 , trobeu I'equacié de les tangents a@sgufuncié que
passen pel punt de coordenades (2,5).

@) 3.- Un triangle isOsceles té dos costats igualksdems cadascun i el costat desigual amida 18
cms. Dins aquest triangle, inscrivim un rectanglaio costat del rectangle reposa sobre el
costat desigual del triangle. Entre quins val@msara I'area del rectangle?

bbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbb

@) 1.- Enuncieu el teorema de Cauchy..

@ 2.- Estudieu la concavitat de la funcié y=eX.

@ 3.- Un triangle rectangle té una hipotenusa de.18nel fem girar entorn d'un dels seus
catets, obtenim un con. Calculeu entre quins valars el volum d'aquest con.
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MODEL

A Codi B2.A1.C3.15-16

1.-

Enuncieu la regla de I'Hopital.
2-2e2%%

sinx-cosx

Apliqueu-la per calcularlim,._,,

. . + . ]
2.- Trobeu els valors de a, b i ¢c sabent queraifuf(x) = a+bx té per asimptotes les
X
rectes x = ‘% I y= % i que la seva tangent en el punt d’abscissés{a recta 7x
+y+9=0.
3.- Les quatre arestes laterals d'una piramida cezbase quadrada tenen longitud 1m.
Digueu entre quins valors varia el volum d’agagstamide.
4.- Doneu el concepte de punt d’'inflexié i quingova tenen les seves derivades.
. . ., 2-x3
Estudieu la concavitat de la funcio= G
MODEL A Codi B2.A1.A.15-16
Al.- a) Doneu el concepte de primitiva. H(x) =§+xz—2+xi3 trobeu-li una primitiva que
passen pel punt de coordenades (-1, 2)
b) Enuncieu el teorema dels increments finits.
Apliqueu-lo, si es pot, a la funciéy = x2e™** a linterval [-1,1] i doneu el punt
predit pel teorema.
A2.- A un semicercle de radi 5 cms inscrivim urp&ai
on una base coincideix amb el diametre «
semicercle tal i com mostra la figura. Entre qui
valors variara la superficie del trapezi?
., (4—2-x)?
A3.- Donada la funcio f(x) = 1o trobeu-ne el
seu domini, continuitat, estudieu-ne les asimptpéd creixement i extrems, finalment
construiu un esquema del seu grafic.
ax’+bx x<1
B1l.-  Trobeu els valors de a i b, sabent que laifuf(g) = b 1<x €s continua a tots
2x+4
. , 3
els reals i quef (2):g :
B2.- Donada la funcié y =% 4x -2 , trobeu I'equacié de les tangents a sigufeincié que
passen pel punt de coordenades (2,-2).
B3.- Raoneu que I'equacié 8x2x® + x = 5 té una solucié a l'interval [1,3] .

Aproximeu-la amb un error menor a una décima.
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MODEL

A Codi B2.A1.R.15-16

Presenteu lespreguntes A

Al

A2.-

A3.-

Dins un con d’'altura 21cms i de radi de la b@sens, es vol inscriure un
cilindre tal i com indica la figura. Digueu entreigs valors variara el
volum d’aquest cilindre.

x%-4

(x+4)2 °

Estudieu la seva continuitat, les asimptotessée creixement i extrems.
Feu-ne un esquema del seu grafic.

Considerem la funcig =

Sabem que les funcions=x? — a i y = % sén tangents en un cert pang, v,).

Determineu els valors que té el parametre auel de tangénci@,, y,) i I'equacio de
la tangent comuna.

Escolliu i presenteu dues de les preguntes B:

B1.-

B2.-

B3.-

ax* +bx+5+a x<0
3ax+b x>0

€s continua a tots els reals i que la seva tamgeal punt d’abscissa -1 és paral-lela a la
rectay = 7X.

Calculeu els valors de a i b sabent que laiéuri(x) :{

Trobeu un punt P de I'eix de les Y, tal dgedues tangents a la parabola
y = —2X — 4x tracades des del punt P siguin perpendiular

Raoneu l'existéncia de solucions de l'equéxié x°=5 - x.
En el cas que existeixin aproximeu-ne una amércor menor a una decima.
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SEGONA
MODEL Codi B2.A2.Cla.15-16
dddddddddaddadadadadadaaadadd
1.- Resoleu les segtients integrals: .

8)[ == dx b)f 225 dx

c)f x - e - dx d) [ £=2%
2.-- Trobeu una primitivadyz=%+:?+54? que passi per (-1,0).
bbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbb
1.- Resoleu les seglents integrals:

8)[ == dx b) [ ——dx

c)f x? - e* - dx d) [ sin* x - cosx dx

2.--  Trobeu una primitiva dg = v2x + % + % que passi per (2, 1).

MODEL Codi B2.A2.C1b.15-16

ddaddddadaadadddaaadaadddaaaaaad

X
1.- Resoleu la segient integ Jul:3 5 dx
X® = 6X +9x

5
nx
2.-  Trobeu una primitiva dey =——, que passi pel punt de coordenades (1,3)
X

bbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbb

1.- Resoleu la segiient integr&lﬁxcosx dx

6
n
2.-  Trobeu una primitiva dey =——, que passi pel punt de coordenades (1,5).
X
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ccccccccccccecceccecceccecceccccc

— 2X +2
1.- Resoleu la segient mtegrél: dx

(X +1)(x% +3X)

2.-  Trobeu una primitiva de y = gir cos x , que passi pel punt de coordenades (0,3).

dddddddddddddddddddddd
1.- Resoleu la seguent integrﬁt\/ 9-3x2 dx

2.-  Trobeu una primitiva de y = sin x éos, que passi pel punt de coordenades (0,3).

dddddddddaddadadadadadadaaadadd

(1) 1.- Trobeu el valor del coeficient k de mangue I'area limitada per la funcio
f(x) = —3 ¥ + k i I'eix d'abscisses sigui de 36 u

(2) 2.- Trobeu I'area del recinte limitat pel gcafie la parabola y = -2x 8x i les seves
tangents en els seus zeros.

bbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbb

(1) 1.- Calculeu I'area limitada pel grafic de lméié y= 3% -6 x i I'eix de les X.

2k
(2) 2.- Trobeu el valor del parametre k, sabent cjuedi =-3.
k+1 X-

MODEL A Codi B2.A2.C2.15-16
Y
1.- a) Doneu el concepte de funcio integral.. 3T
b) Sabent que el grafic d’una funcio y=f(x) és )|
3 1
doneu el valor d§ f(x)dx. \
-2 3 2 A 1 2 3
- N
44
24

x+1

xZi5rrg duepassi pel punt de

2.- Trobeu una primitiva de la funcid (x) =
coordenades (1, 2).
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. 3x-k x<1
3.-  Calculeu k sabent quef0 f(¥dx=3 on f(x)=7 2 w>1
X

4.- Considerem el recinte limitat per les grafiqdesla funcié y = In k iles rectes x=e i

y=0.

Quin valor té k si aquest area és deBu
5.- Calculeu I'area limitada per la funcip= x> + 3x% + x

i la seva tangent en el punt d’abscissa -2 .
MODEL A Codi B2.A2.A.15-16

Presenteu les preguntesA.
@ Al.- a) Doneu el concepte de components d’unovessi una base i raoneu la seva unicitat.
b) Un vector referit a la basg, u,,u; éselw = (1,2,3). Quines son les seves

—

components a la base/,,V,, Vv, sabentquel, =2v, +2v, , 0, =3V, -2V, |

U, =3v, .
() A2.- a) Trobeu I'equacié de la recta tangent A
y=x3-x2-5x+ 2 en el punt d'abscissa 2. y N
b) Calculeu l'area limitada per aquesta corlzjuesta / =
tangent. >

f
/"J-j//
@ A3.- a) Donats els vectors & ; = (1,5,2), i, = (2,1,3) i i3 = (1,1,p) .

Decidiu per quins valors del parametre p, elsarscii,, i,,1; son base dR3.
b) Trobeu els valors de k pels qud])léx Vk? —x?2-dx=72.

Presenteu dues deles preguntes B.

1 01
2) B1.- Considerem la matriuA=| 1 0 O
-1 11

Trobeu &, A3, A* A® A% | A2016:

(2) B2.- .- Raoneu que $&.y,z) 2x+z=0,x +y + z =)0és subespai vectorial dé.R
Trobeu li una base i digueu quina és la seva ke
Decidiu si el vector (-1, -1, 2) és d’aquasgiespai.

2) B3.-  Trobeu una primitiva de la funcft(x) =
(3,2).

Z_g_p Jduepassi pel punt de coordenades
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MODEL A Codi B2.A2.R.15-16
Presenteu elsexercici A
Al.- a) Trobeu I'equacio de la recta tangent a . \

y=-x3-x2+5x+5 en el punt d’abscissa -2
b) Calculeu 'area limitada per aquesta corguesta tangent.

N
4x+a x<1 o
A2.- a) Donadaf (x) = {i LI trobeu els valors de aib si sabem que f és
xz  x -

continua a tots els reals i quzef(x)dx =5.

b) Donats els vectors (3p, 2, -4), (-3, -1, @1, p-1,-p), calculeu els valors del
parametre p si sabem que generen un subespai dagidri.

A3.-  Donats els vectors &®&* 1, = (1,5,2), i, = (2,1,3) i i3 = (1,1,p) .
Decidiu per quins valors del parametre p, elsarsc ij,1,,1; son base d&3; per
guests valors del parametre trobeu les componehtgedtor w = (2,—3,0) a la nova
base.

Escolliu i presenteu 2 delsexercicisB

B1.- Calculeu els valors de m de manera que laeetmx i la parabola y = 2delimitin
una area de 36 unitats de superficie.

B2.- Raoneuque $&,y,z) 2x+z=0,x+y +z =}0és subespai vectorial dé.R
Trobeu li una base i digueu quina és la seva ke
Decidiu si el vector (1, 1, -2) és d’aquediespai i en casa afirmatiu trobeu les seves
components a la base trobada.

B3.- a) Doneu el concepte de components d’'un vestama base i raoneu la seva unicitat. Un
vector referit a la basg,, U,,u; éselw = (1,2,3). Quines son les seves components a
la base v,,v,,V, sabentquet, =2v,+2v,, U, =3v,-2v, iU, =3V, .
b) Enuncieu i raoneu breument la formula dméeid per parts. Apliqueu-la per a
calcularfonx -sinx dx .
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TERCERA

MODEL A Codi B2.A3.C1la.15-16

Cl.- Dona el concepte de rang d’'una matriu.

3 -6). |
C= il és la
-2 4

-1 - 1 1
M1l.- Si A, B i C sOn les matriusA = , B= ,
1 3 -2 3

matriu identitat,.
Trobeu una matriu X que compleixi A X B +3I =C.

a 1 -11
M2.- Estudieu el rang de lamatriv=| -1 a 1 1|.
1 -1 a1
MODEL B Codi B2.A3.Cla.15-16

Cl.- Sabentque AiB son dues matrius quadradedrd 3 , de determinants respectius
det (A)=-2 i det(B) =3, raoneu els valde:

a)det(3A) b) det (A:-B).
31 -1
M1.- ConsideremlamatrimM =1 0 1 |, trobeu per quins valors de a és invertible i en
a 2 2
aquest cas calculeuv
1 a1
M2.- Estudieu el rang de lamatrid.=| 2 1 4a]|.
dJa 1 2

B2.A3.C1b.15-16

ddddddddddddddddddddddddddadadadad
1.- Trobeu l'equacio de la recta r, que passaer8) i (2,2,4).

a) Trobeu I'equaci6 reduida de r.

b) Decidiu el valor del parametre a, si laaacés paral-lela al pla

Ttx+y+az+2=0.

2.- Siguin A=(1,1,1), B=(2,0,-1) i C=(0,2,k) trearis de I'espai.
Trobeu per quins valors de k A, B i C defineixentriangle.
Torbeu I'equaci6 del pla que passa per A, B,iC
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B2.A3.C1b.15-16

bbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbbb

1.- Donades les rectes r: x = 2y-2 = z-5 | s:x&y = z-a, estudieu en funcid del parametre a
la seva posicio relativa.

2.- Siguin A=(1,1,1), B=(2,0,-1) i C=(0,2,6) tresmis de I'espai.
a) Trobeu I'equacio del pla que determinen
b) Determineu el punt D, sabent que ABCD és ualgdalogram.

MODEL A Codi  B2.A3.C1C .15-16

1.- Trobeu el valor del parametre a, si les rectes
rx=2y-2=z51i s:2x-1=ay=z-a,
a) son perpendiculars.
b) si son paral-leles.

2.- Trobeu la projeccio ortogonal del punt (5,5s@bre el pla2x +y -z = 4.
Quin és el simeétric d’aquest punt respecte d’aople®

MODEL B Codi  B2.A3.C1C .15-16

: x+8  3y+1  z-7 .
1.- Considerem la recta: ;= yz = | elplact —6x+ay—8z=2.

Trobeu el valor del parametre a si
a) r ittson perpendiculars.
b) r paral-lela & .
c) rinclosa art

., 2z=3
2.- Trobeu la projecci6 ortogonal del punt (-3 3)Lsobre la recta: {xy-:_ ZZ= 4
Quina és la distancia d’aquest punt a la recta r?
MODEL A Codi B2.A3.C2.15-16

1.- Si r:(x,y,2)=(aa,a) + A(V1,Va,Vv3) is: (X,y,2)=(k,by,bs) + p(wi,W2,w3) sén dues rectes
de I'espai digueu quina és la seva posici6 relatarauncieu les condicions es compleixen
en cada cas.

2.- Considerem els punts A=(1, 1, 0), B=(0, -3, €@=(-1, -4, -1) i D=(1, 3, a) onaésun
nombre real.

Trobeu els valor de asi A, B, Ci D son coplami doneu I'equacio del pla.

3.- Considerem els punts A = (2, 1, -3) i B =224) i familia de plans
TTx+y+az+2=0.
a) Trobeu I'equacio reduida de la recta r ppssa per A i B.
b) Discutiu en funcié del parametre a la pasrelativa de r it
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4.- Donades lesrectesr: x-a=2y =z i S: gaz, estudieu la seva posicio relativa en
funcio de a.
5.-  Discutiu i resoleu quan sigui possible el sagisistema d’equacions en funcidé dels

parametre a i b. Si identifiquem cada equacié ambpla, feu-ne també una interpretacio
geometrica de les solucions.
2x+y=5>b
Xx+y+2z=5Db
3x +y+az=»>b

MODEL A Codi B2.A3.C3.15-16

+1 . —2x =
®1.- Donades lesrectes:2x =y +1=2"- | S:{y P
a 3x—z=1

estudieu-ne la seva posicié relativa en funcia.de
Quan r i s determinin un pla, trobeu-ne I'equacio.

®2.- Siconsideremelpla2x+y+z=11 ielpuntP = (7,5,4), trobeu:
a) Larecta r que és perpendicularigpassa per P.
b) El peu de la perpendicular de P sabrenterseccié de r amiu
c) Distancia de Pa.

X+ay+ z=a+l
@ 3.- Considerem el sistema x+y+ az=-1
ax+y+z=2

a) discutiu-lo i resoleu-lo quan sigui possibl
b) Feu-ne una interpretacié geomeétrica dedéscions.

MODEL A Codi B2.A3.A.15-16
x+y—az=1
Al.-.  Considerem el sistema{ax +y—-2z=0.
ax+4y=-a

Estudieu en funcio del parametrd resoleu-lo quan sigui possible.:
Feu-ne també una interpretacié geometrica dsdess solucions.

x=2z . {y =-—x+3 trobeu 'equacioé reduida la

A2.-. Considerem les rectes:{ _ i s:
y—1=0 z=x+2
rectat que talla perpendicularment aas.

A3.- a) Sabent que AiB sén dues matrius quadrdiedre 4 , de determinants respectius det
(A)=-2 i det(B)=3.SiAiA" sénlainversailatransposada de A, raoneuadtss

de: det(3A-B) i det (AALA).

_ 1 - 3 -2 3 -6
b) Donades les matriug = , B= ,C= :
1 2 -4 3 -2 4

trobeu una matriu X que compleixi AXB B C.
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B1l.- En un sistema de referéncia cartesia tenipteeit ax + 2y + 4z +a=0
3x -2z=-3

ax+ y-az 2-2a

Determineu el valor del parametre pel qualtisbn perpendiculars.

ila rectar:{

B2.- Considerem el plat ax +y + az =1 . Anomenen A, B i C a les intecsens datamb els
eixos de coordenades i D un punt de la recta xz2y
Trobeu:

a) Trobeu a si I'area del triangle ABC ésZ—dré .

b) Per aquests valors del parametre donetoleslenades del punt D, si el volum del
tetrdedre ABCD és d'1°u

B3.- Doneu el concepte de solucio d'un sistemaubeopns lineals;
Digueu per quins valors de a (3, 0, -2) éaddldel sistema el sistema d’equacions
3x—2ay+z=7
(@+3)x—10y+z=13
5x —3(a+3)y =15
x—3y=3
Per aquests valors de a, trobeu la solucidiskelrsa.

MODEL A Codi B2. maig

a-x3

®1.1.- Delafunci6y = =5 en sabem que larecta= 2x + 4 n’és una asimptota .
Trobeu el valor de a i estudieu-ne les asimptaiecreixement i extrems.

1.2.- Calculeu un punt P de coordenades ( a, @),am0, tal que les dues tangents a la
circumferéncia &+ y* = 4 tracades des del punt P formin entre si ufeateyv3.

®1.3.- En una semiesfera de radi R inscrivim unsiarant el vertex al

. ‘
centre de la semiesfera. w
Digueu entre quins valors varia el volum del gwscrit. ”

_ » b’ x <0
1.4.- Considerem la funciof (x) ={ , 2%, :
> x=0
X“+x+1

Trobeu els valors de a i b que fan que f sigaticwa a tots els reals i que la seva tangent
en el punt d’abscissa 1 sigui paral-lela a la reégta x .

1.5 .- a) Enuncieu i raoneu breument el teoremaidetements finits.
b) Apliqueu-lo, si es pot, a la funcip = e~%* i l'interval [-1, 2].
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2.1- Trobeu l'area del recinte limitat pel grafie ld corba f(x) = In x ila corda que va del
punt A=(1,0) al punt B=(e,1).

2.2- Trobeu l'area de la regi6 del pla limitadesspghfics w

dey=x2 + 3x -50i y=-6x entre els seus pun
de tall.

%
-1 -2 [s\ 2

@2.3.- a) enuncieu i raoneu breument la formulatdgracio per parts.
b) apliqueu-la per resoldrd e* cos x dx .

@2.4.- a) Enuncieu i raoneu el concepte de compserténh vector en una base.
b) Raoneu que els vectors=(1,2,4), u =(3,4,3) i 4=(0,1,1).s6n base de’Rtrobeu les
components de (1, 6, 1) en agquesta base.

x—2y=-3
2.5.- Trobeu el valor del parametre a, sabenefigestemaj2x —y + az = —a té la solucio
x+y+az=1
(1, 2, -1). Per aquests valors de a, trobeu lecgbhlel sistema.

@3.1.- Considerem els plans d’equacians 4ax —ay+3z=9;m,: ax+ 2y = —15 i
m3: 2ax + ay + z = a — 8 . Estudieu en funcio del parametre a la posilétiva dels tres
plans i quan tinguin punts en comd, trobeu-los.

ax—y=2
2y +z=-3
a) Estudieu en funci6 del parametre a, la posiativa datir .
b) Doneu els valors de a pels quals sisdn perpendiculars.

3.2.- Considerem la recta d'equacion i elplar:5x+y+3z=4.

@3.3. Donades les rectes r: x-a =2y = z i S: ax=ag, estudieu la seva posicio relativa en
funci6 de a. Trobeu els valors de a siri s ltadisia entre r i s és d’'una unitat.

3.4.- Considerem la recta{irz:_l__ ?Z’ =6 i P =(—1,1,2) un punt de I'espai.

=-2
a) Trobeu A B els dos punts de r que estantamti|av6 del punt P.
b) Area del triangle ABP.

3.5.- Trobeu el simetric del punt A=(4,5,5) respete la recta x=2y=3z.




