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Previa
MODEL A Codi B2. A0. 13-14
l.- Un nombre de dues xifres compleix que sumant-lo amb el que resulta de canviar 1’odre

de les xifres és 88 1 que la primera xifra és tres vegades la segona. Digueu de quin
nombre es tracta.

2.- Ordena de menor a major

A=20"  B=20%1 C=201° D=201% E=20-13

2
. . X" +x-2 . e
3.- Considerem la funcio f(x) =—; , estudieu-ne la continuitat i trobeu les seves
2x° =2x—12
asimptotes.
4.- Trobeu I’equacio de les rectes tangents a la funcié y = 2x*> — 7x -15 en els seus zeros.
5.- Si I’*area ombrejada és igual a3 , quina és 1’"area del triangle ABC?
B
o}
c
A
. . . . 4x +8
6- Estudieu el creixement i extrems de la funcié .y = EYERTY
¥ -

7,- Considerem els punts A=(1,3) , B=(-2,1) C=(0,5), raoneu que ABC formen un triangle, i
decidiu si és un triangle rectangle o no.
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PRIMERA

MODEL

A Codi B2.A1.C1.13-14

3/12

l.-

a) Digueu que entenem per discontinuitat evitable i poseu-ne un exemple.

b) Raoneu que si y=f(x) i y=g(x) sén dues funcions reals de variable real invertibles,

llavors (fog)'=gof".

2.- Raoneu que I’equacié x*+5x°=7 té solucié a I’interval [-5,-4] . Aproximeu-la amb un
error menor a una décima.
3. Calculeu el limits segiients:
2x* =2x-12
a) lim ——— b) i Vx? +5x —/x2 -4
UL T ) lim
o i [35F5 - e 4—~x? +7
e (T % 3549
4.-  Donada la funcio,y = = estudieu-ne la continuitat i trobeu-ne les asimptotes .
-2e
+Db >2
5.-  Trobeu els valors de a i b, sabent que la funcio f(x) = a/x ) X és
b(x—-1)"+x x<2
continua a tots els reals i que f(-2)= 1.
MODEL B Codi B2.A1.C1.13-14
l.- Enuncieu el teorema de Bolzano.
Utilitzant el teorema de Bolzano, raoneu que:
Si f és una funci6 continua , definida a un interval [a,b] i k és un real tal que
f(b) <k <f(a), llavors existeixen punts ¢ de l'interval (a,b) de manera que f(c)=k.
2.- Raoneu que I’equacié e** =10x té al menys una solucié i a ’interval [0,1].
Aproximeu-la amb un error menor a un décima.
3. Calculeu el limits segiients:
2x* +2x—4
a) lim ——— = b) sim (Vx+x ==
-2x +x" —4x—4 ¥
x+2
2x+3 3x+9
¢) lim ( a j d) lim——
xee \(2x—1 34— x7 +7
., 3e*
4.- Donada la funcié f(x) =— 5
o —
Estudieu-ne la continuitat i el signe.
+
5.- Estudieu la continuitat de la funcié  f(x) =1In 2)26 4 .
[
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MODEL

A Codi B2.A1.C2.13-14

I.-

Enuncieu la regla de ’Hopital.
eSx +e—5x _2

Apliqueu-la, si es pot, per a calcular lim 5

x=0 sin” X

2.-  Estudieu la concavitat de la funciéo y = x3e* .

3.-  Trobeu I’equacio de les rectes tangents a f(x) = 12_—xx , que passen pel punt de
coordenades (5,2).

4.-  Entre quins valors varia la superficie dels triangles isosceles que tenen un perimetre
de 6 m?

Global 1a

MODEL A Codi B2.A1.A.13-14

Presenteu les preguntes A.

Al.-

A2.-

Enuncieu i raoneu el teorema dels increments finits.
Apliqueu-lo, si es pot, a la funci6 y = x2e1™** 3 I’interval [—1,1] i doneu el punt

predit pel teorema.

Un triangle isosceles té dos costats iguals de 15 cms cadascun i el costat desigual amida
18 cms. Dins aquest triangle, inscrivim un rectangle on un costat del rectangle reposa
sobre el costat desigual del triangle. Entre quins valors variara 1'area del rectangle?

Presenteu tres de les preguntes B.

B1.-

B2.-

B3.-

B4.-

Sigui f/: RO 0 - Rlafuncié f(x)=¢" (ax + b), on aib sén nombres reals.

a) Calculeu els valors de a i b per tal que tingui un extrem relatiu en el punt (3,¢”).
b) Per aquests valors de a i b, digueu quin tipus d’extrem té la funcio en el punt
esmentat.

Trobeu I’equacié de les rectes tangents a la funcié f(x) = x3 — 2x? — 2x + 7,
que passen pel punt de coordenades (-4, -9) .

Considerem la funcié f(x) = 2x3 +4x2+3 .

a) Raoneu que com a minim té un zero real.
b) Estudiant-ne el creixement i extrems, raoneu que té un unic zero.

¢) Aproximeu-lo amb un error menor a una décima .

Digueu que entenem per asimptota d’una funcié i com es calculen els diferents tipus
d’asimptota.

3¢ +6

2¢" =3

Estudieu les asimptotes de la funci6 y =
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Recuperacio 1a

MODEL A Codi B2.A1.R .13-14

Presenteu cinc les preguntes segiients:
sin(2x)
l.- De la funci6 g(x) = ' X x en sabem que ¢és continua a tots els reals i
2x’ +bx*+b x>0

que la seva tangent en el punt d’abscissa 2 és paral-lela a la recta y-2x=7. Quins valors
tenen aib?

2.- Considerem la familia de funcions Y = 3—X +b que depenen de aib. Trobeu
—ac
per quins valors de aibsi lesrectes x =2 1 y =15 li son asimptotes ; per aquest
valorsde aib, estudieu el seu creixement i extrems.

3.- Donada la funci6 y =x’ —4x +4 , trobeu I’equaci6 de les tangents a aquesta funcié
que passen pel punt de coordenades (-2,4).

9cms

4.- Al traslladar un mirall de 70 x 100 cm, s’ha trencat per un [
dels seus vertexs i s’ha esbocinat un triangle rectangle de N
6 x 9 cm, tal com es veu a la figura.
Calcula per on s’ha de tallar el mirall per a obtenir un
altre mirall que també sigui rectangular i que tingui I’area
més gran possible.

T0cms

100 cms

5.- Sabem que la corba y = ax’ + bx” + cx és creixent i amb tangent horitzontal en x=1,
mentre que la seva tangent en x = -1 forma un angle de 4 amb I'eix de les abscisses.
Determineu a, bic.

6.- Enuncieu i raoneu breument el teorema dels increments finits.
Trobeu, si es pot, el punt predit pel teorema dels increments finits a la funcid

2
X

3x—4

y-= i I’interval [2,4].
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SEDONA
MODEL A Codi B2.A2.C1.13-14
Y
l.- Si el grafic d’una funci6 y=f(x) és: .
doneu el valor de f_66 f(x)dx. : __ o i : _x
. -4 -2 ] 2 4 &
.2
2.- Calculeu el valor de f_75|3x2 + 5x| dx .
2x
3.- Calculeu [———dx.
4.- Trobeu una primitiva de y=x" In x , que passi pel punt de coordenades (1, 5) .
5.- Trobeu I’area limitada per la funcio y = v36 —x? i I’eix de les xx
MODEL A Codi B2.A2.C2.a.13-14
Bl.- Considerem els vectors de R® i, = (1,2,3), U, = (2,2,0) i i3 = (0,—2,0).

Raoneu que i, Uy, Uz sonuna base de R* i trobeu les components del vector
(-1,2,3)alabasedeles u.

a-x+y+z=7
B2.- Sabent que el sistema {—3x—y+a-z=1 télasolucid (I1,2,3), doneu el
S5x+a-y—z=6
valor de a i resoleu el sistema.
MODEL A Codi  B2.A2.C2.b.13-14

B3.- Considerem els vectors i#; = (2,1,—-2) i u, = (-1,3,1).
Raoneu que U, i U, generen un subespai vectorial S que té dimensio 2 i
trobeu-ne una base.
Esbrineu si el vector v = (—2,—2,2) és de S i en cas afirmatiu expresseu-lo com a
combinaci6 lineal de la base trobada.

B4.- Considerem les aplicacions f:R3®> — R3 i g:R®> — R3definides per
f,v,z)=(+2z-2x, 2) i glx,y,z) =Ry +2z,—-2x+2z,—y)
Raoneu que f'i g son lineals i trobeu les seves matrius.
Trobeu la matriu de  gof .

BS5.- Un diposit té dues entrades d’aigua i un unic desaigua de sortida.
Funcionant soles, la primera entrada triga 5 h en omplir el diposit 1 la segona en
triga 8, mentre que, quan el diposit és ple es triguen 4 hores en buidar-lo.
Per tal de netejar-lo, hem buidat el diposit i el volem tornar a omplir; per aixd obrim
les dues entrades, pero per descuit ens hem deixar el desaigua obert.
Quan trigara a omplir-se el diposit?
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Global 2a
MODEL A Codi B2.A2.A.13-14
Al.- Trobeu l'area de la regi6 del pla limitada pels grafics de larecta x- y=11 la

parabola y = x* -2x — 5 entre els seus punts de tall.

x+(k-1)y+z=3 3
A2.- Sabent que el sistema ¢ 2x +2y+z =k +1 té la solucio x=1, y:E ,Z=-1, trobeu
kx+4y+2z=17

els valors de k 1 les solucions del sistema.

k
A3.- a) Trobeu el valor de j ——— dx iraoneu que no depen de k.

0x? +k
b) Les components del vector w la base uy, Uy, uz; son w = (3,2,1).
Trobeu les components de W a la base v;,v,, V5 sabentque u; = —v; + 275,
P — — . — —
U, =3v,+2v, 1 uUz3=—-4v;

Bl.- Donatsels vectors de R> u; = (p,5,5), U = (5,p,5)1 uz = (0,1,1) .
Decidiu per quins valors del parametre p, els vectors son base de R”.
Per aquests valors del parametre, trobeu les components del vector (2p,7,7) a la base
de les u.

B2.- Considerem la regio del pla limitada per les corbes
y=x iy=[k-20
Calculeu l'area d'aquesta regio. D|'Q

B3.- Raoneu que si A i B son matrius quadrades, en general A” - B> # (A+B)(A-B).

si 4= g) i B= (_161 (1)),calculeu a si A2-B%=(A+B)(A-B).

B4.- Enuncieu la formula d’integracié per parts.
Apliqueu-la per a calcular una primitiva de f(x)= €* cos x, que passi pel punt de
coordenades (Tt 1).
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Recuperacio 2a

MODEL A Codi B2.A2.R.13-14

A.l.- Donada la parabola y=x’-5x +4, trobeu I’equacio de les tangents a aquesta
parabola que passen pel punt de coordenades (1,-1) 1 calculeu I’area del recinte
limitat per aquestes tangents i la parabola.

ax+y+bz=1
A.2.- Sabent que el sistema x+y=3 té la solucio (1, 2, 3), trobeu els valors
x+ay—bz=28
de aibiles solucions del sistema.

A3.- a)Donats els vectors de R* u; = (p,3,3), 4, = (3,p,3)it; = (0,1,1) .
Decidiu per quins valors del parametre p, els vectors % U, , i3 son base de R* .
b) Trobeu el valor del parametre a sabent que f_aa(3x2 + ax)dx = 32

B1.- Trobeu I’area limitada la funcié y = |4 -4x | , I’eix de les abscisses i les rectes
Xx=-21x=2.

1 0 1
B2.- Considerem la matriu A = ( 1 0 O)
-1 1 O

Trobeu A2=A-A, A>=A-AA, A* i A7

e ., 3x+3 .
B3.- Trobeu una primitiva de la funcid f(x) :Tz que passi pels punt de
X +x-

coordenades (2,1).

B4.- Donades les aplicacions lineals
f:R°’000 -R? ¢:RO00 R’
(X5Y7Z) - (y-Z,zZ) (X7Y) O - (2Y7_X+Y7_Y)

Trobeu, si es pot, les matriusde f ,deg de f°g ide g°f .
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TERCERA
MODEL A Codi B2.A3.C1.13-14
-1 -1 1 1
M1.- SiA,BiC soénles matrius A = ( { 3 ] , B= ( 5 3] 1 I és la matriu identitat,.
Trobeu una matriu X que compleixi A-X- B =5-1.
1 1 1 1
M2.- Estudieu en funci6 del parametre a el rang de la matriu M = (Za -2 -4 a)
1 -a -3 0
MODEL B Codi B2.A3.C1.13-14
1 a 3
Ml1.- Considerem la matriu , M=(0 2 a | trobeu per quins valors de a és invertible i
30
en aquest cas calculeu M.
I a 1
M2.- Estudieu en funci6 del parametre a el rang de lamatriu M =| 2 1 4a
4a 1 2
MODEL A Codi B2.A3.C2.13-14
1.- Considerem els punts A =(1,5,2), B=(3,-1,2),C=(m,m,p)iD=(1, 1, 1).
a) Trobeu 1’equacié reduida de la recta rag que passa per A 1 B.
b) Determineu els valores de m i p, sabent que ClI rap.
c¢) Calculeu I’equaci6 general dels pla Ttque passa per A, B 1 D.
d) Determineu els valores de m i p, sabent que CLI TT
x+tay+z=a+l
2.- Considerem el sistema d’equacions { x+y+az=-1
ax+y+z=2
Discutiu-lo i resoleu-lo, quan sigui possible, en funci6 del parametre a.
MODEL A Codi B2.A3.C3.13-14
(1 1.-  Digueu que entenem per punts alineats. Calculeu, si existeixen , els valors del
parametre pels quals els punts A=(-2, 2,-1),B=(1,2,0) i C=(0, 2, k) son alineats.
@) 2.-  Determineu l'equacio del pla que passant pel punt (1,-1,1) conté la recta x=2y=3z. .
Calculeu I’angle que forma aquest pla amb la recta x=y=z.
@) 3.- Fonades les rectes 1 x =2y-2 =z +5 1 s: x-2= ay = z-a , estudieu en funci6 del

parametre a la seva posicio relativa.
Quan r i s determinen un pla, trobeu I’equacié d’aquest pla.
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@ 4.- Per quins valors de ai b larecta r:ax =by =2z1iel pla T bx + ay +4z = 6 sén
perpendiculars?
Siri 1soén perpendiculars, hi ha algun valor de a i b pels quals el pla Ttsigui paral-lel ala
recta x=y=z?

3)5.- Trobeu la recta r que és perpendicular al pla Tt 2x +y + 3z =4 1 passa pel punt de
coordenades A=(1, 1, 5).
Calculeu les coordenades del punt O =r n T (projeccid ortogonal de A sobre T) i
trobeu la distancia entre A 1 O.

MODEL B Codi B2.A3.C3.13-14

1y 1.-  Digueu que entenem per punts coplanaris.
Calculeu, si existeixen , els valors del parametre pels quals els punts A=(-2, 2, -1) ,
B=(1,2,0), C=(4,2,1)1D=(3, k,5) son coplanaris.

@) 2.- Trobeu l'equacid general del pla que passa pel punt (1, 2, 1) i conté¢ la recta
: {x M i§ 2. Calculeu I’angle que forma aquest pla amb la recta 2x =2y =1z.
@ 3.-  Doneu el valor del parametre a pels quals els plans Il;:2x +5y—z =1,
[:x+2y+z=4 1 ll3:4x+ay+z =9 determinen una recta.
Trobeu I’equacio reduida d’aquesta recta.

2x+3y+z=4
x+2y=-2

Trobeu la relacidé entre aib per la qual r i1 Ttsén paral-lels.

Per quins valors de aibel punt (5, 1,-2)ésdelplatti elpla milarectar sén

paral-lels?

@ 4.- ConsideremalplaTt x +ay+bz=3,ilarectar: {

x=2y—1
z=3y+2"°
Calculeu les coordenades del punt O =r n T (projeccié ortogonal de A sobre 1) i
trobeu la distancia entre A 1t.

3)5.- Trobeu el pla Ttque passa per A=(1,1,5) 1 és perpendicular a la recta r: {

Global 3a
MODEL A Codi B2.A3.A.13-14
Presenteu els exercicis A
4x +ay+2z=2
Al- Considerem el sistema  2x+y+z=1 , discutiu-lo 1 resoleu-lo, quan sigui

x+4y-az=1

possible, en funci6 del parametre a.
Si identifiquem cada una de les equacions amb un pla, feu-ne una interpretacio
geometrica de les solucions.
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A2.-  Trobeu la recta r que és perpendicular al pla Tt 2x +y -2z = -2 i passa pel punt de
coordenades A=(-1, 1, 5).
Calculeu les coordenades del punt O =r n T (peu de la perpendicular de A sobre Tt
o projecci6 ortogonal de A sobre T) i trobeu la distancia entre A i TU
Bl.- Consideremel platt x +y+2z+a=0;sianomenem A, B, C als punts intersecci6 de Tt
amb el eixos coordenades, doneu les coordenades de A, B, i C, raoneu que formen un
triangle i trobeu els valors del parametre a si aquest un area d’ 1 u”.
1 1 0 0o 2 2 1 1 3
B2.- Considerem les matrius A={0 2 1|,B=|1 -2 -1|,C= -1 —-1|1il
I -1 1 0 2 -1 1 0 O
= identitat.
Trobeu una matriu X de maneraque A XB +2I1=C.
) o . (x—2y+3=0
B3.-  Donades lesrectes r:x-2=ay=z-a 1 S: {Z _2y+3=0"
a) Estudieu la seva posicio relativa en funcio del parametre.
b) Quan determinen un pla, trobeu I'equacié del pla.
3 2 =1
B4.- Considerem la familia de plans Tt x + ay + bz =3, 1 larecta r: { Xty Z_
x—y+z=4%
a) Calculeu, si existeixen, els valors de ai b pels quals r1 Ttson perpendiculars.
b) Calculeu, si existeixen, el valors de aib si ri Ttson paral-lels i Tt passa pel punt de
coordenades (1,-1,1).
MAIG
2
®1.1.- Sabent que larecta 2x — 2y — 3 =0 és asimptotica a la funcio f(x) = % , trobeu els

1.2.-

®]3.-

1.4.-

®].5.-

valors de a 1 b, les seves asimptotes; estudieu-ne el creixement i extrems.

Trobeu I’equaci6 de les rectes tangents a la funcié y = x> — 2x + 1 que passen pel punt
de coordenades (2,5) .

. . ., x2 2 .. ..
Dins I’el-lipse d’equacié —+2 =1 i inscrivim un rectangle
16 9

com s’indica a la figura.
Digueu entre quins valors varia la superficie del rectangle.

Enuncieu el teorema de Bolzano.
Utilitzeu-lo per a raonar que el grafics de f(x)=x’-2 i g(x)=4x + 2 tenen un punt
comu i aproximeu-lo amb un error menor a 1 décima.

sin(ax)
Considerem la funcié f(x) = { 2x x<0 , trobeu a 1 b sabent que ¢és continua
b-e™* 0<x

a tots els reals 1 la seva tangent en el punt d’abscissa 3 ¢és paral-lela a la bisectriu del

primer quadrant.
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®2.1 a) Enuncieu i raoneu breument la formula d'integracio per parts.
b)  Trobeu una primitiva de la funcid6 y=x’Inx , que passi pel punt de
coordenades (e,1).

2.2.- a) Trobeu els valors de k pels quals.flklnTxdx =2.

x+ay+z=1

ax—y+bz=4
ax—3ay =6
3x—9y =9

b) Calculeu a i b sabent que el sistema té la solucio x=3, y=0,

z7=-2.

® 2.3.- Donada la parabola y = x’-5x +4, trobeu I’area de la regié del pla limitada
per aquesta parabola i les seves tangents que passen pel punt de coordenades

(1,-1).

3 1 -1 2 1 0
2.4.- Considerem les matrius A=|5 —-1 0 ]J]i B=[5 0 -1/

2 0 3 1 0 3

I

Calculeu els valorsde A-B, (A-B)z, (A-B)3 1 (A-B) 2014

@®2.5.- Decidiu per quins valors del parametre k, els vectors u;=(0,3,k), u,=(1,1,4) i u3=(1,2,5)
son base de R®. Per aquests valors del parametre trobeu les components del vector
(1,1,1) a la base de les u.

x+ay+z=1
®3.1.- Considerem el sistema { x +3y+z=1 , discutiu-lo i resoleu-lo, quan sigui possible,
2x+y+az=1
en funcid del parametre a.

Si identifiquem cada una de les equacions amb un pla, feu-ne una interpretacio
geometrica de les solucions.

3.2 Determineu el pla que passant pel punt (1,-1,1) , conté la recta x=2y=3z.
Estudieu la posicio relativa d'aquest pla amb la recta que passa per (1,1,1) i
(2,1,-1).

@3.3- Donats els punts A=(1,2,1), B=(1,4,3), C=(-2,1,6)1 D =(2,3,-6) . Trobeu l'equacio del
pla Ttque passa per A, B i C; el peu de la perpendicular (projeccié ortogonal) del punt
D sobre el pla 1ti la distancia del punt D al pla 1t

3.4  Fonades les rectes 1: x = 2y-2 =z-5 1 s: X-2= ay = z-a, estudieu en funcio del en
funci6 del parametre a la seva posici6 relativa. Quan r i s determinen un pla, trobeu
I’equaci6 d’aquest pla.

@3.5.- Considerem els punts A=(2, 2, 3) i B=(1, 4, 3). Trobeu un punt C de la recta
{x —y+1=0
r

: , si el triangle de vertexs A, B, C té un area d’ 1u?.
x—z+2=0
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