Algebra Algebralineal -1

A.l.- El vector 0=(-1,1,1) és combinacié lined dels vectors d=(1,0,1), b =(1,-1,0) i
t=(0,0,1)>.
En cas afirmatiu, expresseu @ com a.combinacio lined delsvectors a,b i ¢ .

A 2.- Dedidius (-1,1,1,2) és combinacio linedl de (1,0,1,1), ( 1,-1,0,1) i (0,0,1,-1).

A.3.- Decidiug € vector (-1,1,1,2) ésdel subespai generat pels vectors: (1,0,1,1),
(1,-1,0,2)i (0,0,1,-2).

A4d.- @ Perquinsvdorsdd parametre g, € vector (-1,2,5,8) és combinaci6 lined de
(3-2-1,3)i (1,0,2,4) ?
b) Per quins vaors del parametre a,  vector (-1,2,5,a) és del subespai generat per
(3-2-1,3)i (1,0,2,4) ?

A.5.- Donats €s vectors (1,-2,1), (2,3,0) i (4,-1,2), decidiu § sOn linedment dependents o

independents.
A.6.- Indiqueu per quins vaors del parametre p es vectors (1,1,1), (2,2,p) i (p,0,0) formen una
base.
8@ 0 -1 8@ 1 09 8@, 0 1p
A.7- Donadeslesmarius A=¢3 -2 1+ ,B=¢b -2 4+,C=¢0 1 0O+
S0 1 44 &1 3 -1 § 0 14
Cdculeu:
a 3A+2B-C b) B - 5(A + 2 C) c) AC
d CA e) AB fy A(B+C)
A.8.- Donadesles matrius Aza@ 12 ,B:a@ ag
G150 & 3

estudieu per aquins vaors de a permuten.

A.9.- Estudieu s les matrius seglients sdn permutables.

el 2 360 &2 -1 -60
A= ¢3 2 0= B= ¢3 2 9+
e-1-1 -1g el 1 19

A.10.-Una matriu M és ortogond U € producte de M per la seva transposada M', és la

identitat.

A partir daguesta definici6 esbrineu quines de les matrius seglients son ortogonds:
1 el 1 060

a) a -10 b) ¥4 %a el 106 ¢ ¢1 -1 1+

el Og 0% e-l1 19 el 0 -l1lg¢
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A.11-S A i B son dues marius quadrades del mateix ordre, raoneu la certesa de les
afirmacions.
a) (A+B)2=A2+2AB +B2 b) A2-B2= (A +B)A - B).

A.12.- Cdculeu €s seglients determinants:.

w2 4 ) 1 3 11 3 5 1
a »% 1 by -1 0 2% c) %4 3 5%
13 6 % »3 1 -2¥% %2 6 -2
w1l -2 1% i1 2 3% 2 2 11
d %2 3 0% g »%-1 0 2% ) %-1 0 -2%
4 -1 2v% »3 1 -5v% i1 -1 3%
cosa -9na Y cosa dna ¥ %O 11 1%
g ¥ 1 h % % ) %1 01 1%
dna cosa Y 9na cosa Y %-1-1 0 1%

%-1-1-1 0%

1 2 3 4% %1 1 1 0% %2 2 1 4%

%5 6 7 8% %10 -1 0% 1 0 -2 2%

) %9 10 11 12% K%1 1 0 1% ) %1-1 3 1%

%13 14 15 16% %2 1 1 -1% %2 1 4 3%
Bl 1 1%

A.l13-Raoneuque *a b ¢ Y%= (b-ad(c-a(c-b).
Bat b2 c2 ¥

A.14.- Indiqueu per aquins vaors del parametre p es vectors (1,1,1), (2,2,p) i (p,0,0) son base
de R3.

A.15.- Determineu per aquinsvaorsde p, €ls vectors
0,=(p+3,0,2), 0,=(1,p+1,1)i O5=(p+2,0,-p), SOn base de R2.
Per aguests valors de p, expresseu € vector (1,1,1) enlabasedeles o4, U5, Og.

A.16.- Esudieu d rang de les matrius seglients:
B -4 -1 1p el 3 4 1 4 4p
A=¢2 1 -6 1. B=¢2 6 8 3 1 -2:
% 1 -3 24 §3 -9 -12 -5 2 8y
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A.17.- Estudieu d rang de les matrius seglents en funcio de parametre.

@ -3 2 @ 1 15 A4 3 5 2
A= -4 1% B=¢l a 1.  C=¢ -4 2 1
% -11 ay &1 1 ay &5 -11 9 ag
@ 1 1 1p B 1 a 1y g S5 ag
D=¢l a 1 1% E=@3 1 0 1t F=¢5 3 a:
&1 1 a ag &% 0 2 24 &a 5 3

A.18.- Estudieu s les matrius segiients son invertible, i en tal cas trobeune les sevesinverses.

& 1 39 d 0 1

&8 30 ¢ - G -

= = B=c¢c4 1 -2+ C=¢l 1 1+

g' 2 4@ - -

¥ 1 34 &0 1 1y
g b oo

A.19.- Perquinsvdorsdeplamariu M =¢1 0 -1+ ésinvertible?
& -1 0g

Per aquests valors de p, trobeu la matriu inversa

el 2 00 a8 0 10

A.20.- Donades A=¢1 0 1+, B=¢l 3 0+ i |=identita.
e0 0 2g el 0 3¢
Trobeu, S espot, unamatriu X de maneraque : 6l + XA-B=B.

A.21.- Discutiu i resoleu en funcié dd parametre, ds Sstemes lined's seglients.

i X-3y+5z=2 i ax+y-z=1 | 1 _
a)}. 2x -dy +2z=1 b) }'-x+ay+z:1 c)_i'X"LEy'Z'l
I5x-11y +9z=a L x-y+az=1 tx+y+az=0
2xX+y=0
y iSX-(a+tb5y+5z=a | xtaytz=a+2
X +2z=3 T I

& 2x-5y+32=1 fix+y+az=-2a+l)

X+y=3
Y I x+3y+(1-a9z=0 | ax+y+z=a

i
i
di
i
Yax +(@+1y +2z=6

A.22.- Discutiu i resoleu €ls seglients Sstemes homogenis en funcio dd parametre
jax+y+2z=0 iX+2ay+2z=0
a):'x+ay+z=0 b):' Xx+y+z=0 .
¥x+y+az:0 ',1'x+y+2az:0



